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CLASA A VI-A- BAREM DE NOTARE

1. O multime M de numere naturale are proprietatea (P): ,, daci pentru orice x € M avem:
x
(x—4)e M sau ZeM”.

Arétati ca:
a) existd multimi cu cinci elemente care au proprietatea (P) (sa se dea un exemplu);
b) daca M are proprietatea (P), atunci 9¢ M ;
¢) dacd M are proprietatea (P) si 16 € M , atunci 0 € M.

Solutie:
a) un exemplu ( verificarea conditiilor 1 ): M ={0,4,8,16,32} ..............ccooooiiiiiiiiiii 2p
b) presupunem ci existd o multime M care are proprietatea (P) si pentru care 9 € M ; deducem ca

9 . .
5e M sau 2 € M . Cum M contine numai numere naturale, deducemca 5e M ...................... Ip

1 i .

SeM,deunde le M = -3 M sau Z € M, contradictie.Deci 9¢ M .......c.oooiiiiiiiiiiiin 1p
C)lOEM 12 M SAU A E M ..o e e e Ip

e Dacd 12e M , atunci 8 € M sau 3 € M ; folosind proprietatea (P),de aici se deduce insa ca putem
avea doar 8 M , apoi: 4 M sau 2e€ M . Lafel,avemca 2 ¢ M , deci 4 € M ; rezultd: 0 € M sau

le M ,dar daca 1€ M , atunci -3 € M sau %EM, absurd,deci 0eM .........coooiiiiiiiiiiii, Ip

e Daca 4e M ,am vazutdejaciseajunge la 0 M. ..ot Ip.

2. Determinati cele mai mici numere naturale consecutive a< b< ¢<d stiind ca: 8|a, 7|b, 6|c, 5|d.

Solutie:
AVEM G= 81, M E N ... e 1p.
Din7|b, b=a+1, = T8m+1 = TIm+1...cc oottt it it et et et e e el LD
Din6|c, c=a+2, = 6[8m+2 = 3[dm+1 = 3im+1 ..o Ip
Din 5|d, d=a+3, = 5|8m+3 = 53(m+1) = SIm+l..ccciiiiii Ip
Din cele 3 relatii. = m+1 este un multiplu al numerelor 3,5,7..............oiiiiiiii i, Ip
AtUNCi mHT1=105k, k€ N ..o e Ip

Deoarece a este cel mai mic posibil, alegem k=1, de unde obtinem a=832, b=833,c=834, d=835.....1p



3.Se consideri triunghiul ABC cu m( E) =45° AD 1 BCsi CE 1L AB ; DeBC,E< AB.
Daca F este mijlocul laturii [4C], aratati ca:

a) FE=FD;
b) FE L FD.
Solutie :
1
a) DF este mediand in aADC dreptunghic = DF =5AC (1), Ip
1
EF este mediand in aAEC dreptunghic = EF ZEAC (2)e et Ip
COoNCIUZIA : FE= FD....onni e e Ip
b) Din (1) = aFDC este isoscel: <FDC =<FCD (3).
Analog, din (2) = aFAFE este isoscel: LFEA=<CFAE (4) oo Ip
XEFC este exterior AEFA, coform cu (4) = m(XEFC)=2m(A) (5).cccceevecnecrieirnennne Ip
Din (3) = m(XDFC)=180°-2m(C) ()  cooceereeeeeeeeeeeietetseis et eees Ip
m(<XEFD )=m(<XEFC)- m(<x<DFC)=2(m(A)+m(C))- 180° =90°.
DECl FE L FD. ..o e e e e e e e e e Ip.

Observatie : Concluzia rimane adevérata si in cazurile cdnd A sau C sunt unghiuri obtuze.

4. Se considera un triunghi ABC in care AB=6, AC =7, BC =9 si se noteazd cu M si N picioarele
perpendicularelor duse din punctul 4 pe bisectoarele interioare ale unghiurilor B , respectiv C.
Calculati lungimea segmentului [MN].

Solutie :
Notam AM N BC = {P} si AN N BC ={Q} .

e Triunghiul ABP este isoscel, deoarece BM este bisectoare si inaltime, deci 4B = BP = 6. Deducem

Pl =3 (1) ettt e 2p
e Analog se obtine ci triunghiul ACQ este isoscel, deci AC=CQ=7T=0B=2 (2)..ccccecev..... 1p
eDin(1)si(2)ajungemla PO =4 ... i 2p

e Se deduce imediat ca MN este linie mijlocie in triunghiul APQsiastfel : MN=2..................... 2p



