OLIMPIADA DE MATEM ATICA BACAU
ETAPA LOCALA
24 TANUARIE 2009

CLASAAV-A

1.

a) Aflati numerele de doua cifre care impartite la 4 daucatul de o cifra si restul trei
b) Fe sirul e numere naturale 3, 7,11, 15, ...

1) Verificatidaca 1231 st 2009 sunt numere din sir.

i) Determinati al 100-lea termen al sirului.

Diferenta a dowd numere este 3. Aflati numerele stiind cd unul dintre ele este cu 11 mai mic
decat triplul celulalt.

Sa se determine numerele a, b, c stiind cd 5a +3b =57, a:c= 72, iar bc =108.

Determinati numerele natwale a, b, ¢, d, e, f, gnenule, distincte, cele mai mici posibile, din
patratul aldturat, pentru a face un patrat magic (suma numerelor pe linii, pe coloane si pe

diagonale sa fie aceeagi). Nici un numar nu trebuie sd se repete in patrat. Justificati fiecare
alegere.
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CLASAAVI-A
1. Si se determine numerele naturale prime a, b, ¢ cuproprietatea:

287a + 82b+14¢=2006 .

14+24+34+...+n4 1 n

. Ardtati cd rezultatul calcululu +— = este numar

n 10 2

natwral, oricarear fin e N .

. Se considerda cele now puncte obtinute prin intersectia dreptelor din figura de mai jos.

Explicati cun putem desena, fara a ridica creionul de pe hartie, o linie frantd formata din
patru segmente care sd contind toate cele noud puncte (punctele mentionate nu st in mod
obligatoriu capete ale segmentelor).

a) Desenati ¥ AOB cu masura de 23" si apoi < BOC cu masura de cinci ori mai mare decit
masura < AOB.
b) Pornind de la figwa realizata la punctu a), desenati un unghi cu maswa d& 16°15,

folosind numai rigla negradatd si compasul (precizati fiecare pas facut in realizarea
desenului).



OLIMPIADA DE MATEM ATICA BACAU
ETAPA LOCALA 24 IANUARIE 2009

CLASAAVII-A

1. Aréta‘gicémlménﬂ\/z este natural, unde
A=+ J1+3+5+V1+3+45+7+9+ .. +1+3+5+7 +...+ 2009.

Precizam ca sub fiecare radical este o suma cu numar impar de termeni.

2. S severifice eglitatea:
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23 4 39 40 21 22 40

3. Trimghiurile ABD, ABC s ACE nu au puncte interioare comune. Fie Me (BA), Ne (CA)
astfel incat MN||BC. Construii Pe (AD), Qe (AE) astfel incit AP-NC = PD-AN si
AO MB

+ = 1. Sabiliti pozitia dreptelor PQ si DE.
AE AB

4. Fie patratu ABCD. Considerim punctele M€ (BD), Ne(CD) si Pe (AB, astfel incit

(DM)=(DC), (BM)=(DN) si (DB)=(AP). Daca MNNAB={E}, sia s demonstreze ca EPCN
este paralelogram.

CLASA A VIIFA

1. Determinati numerele a si b, distincte, stiind ca [a,b]ﬁ Z = {a,b}, iar
4b* +9a’ —12b+ 6a—-7=0.

2. a) Sumanumerelora, b,c € R: este 16. Ardtati c&:

Jab+ac ++lab +bc +~bc +ac <24.
b) Suma numerelor Intregi a, b §i ¢ este para. Daca B =(aR2)(ct2), ardtatica a, b §i ¢ sunt
numere pare.

3. Pewn cerc C(O, 6¢cm) se considera punctele A, B, C, D, in aceasta ordine, astfel incat
masurile arcelor AB, BC, CD si CDA sa fie direct proportionale cunumerele 2,4, 3, 6. In

punctul A se ridica perpendiculara AE pe planul (ABC), AE = 2«/8 cm. Se cere:
a) Ariapatrulateruui ABCD
b) Distanta dela punctul A la planul (BCE)
¢) Masuraunghiulu format de planele (ABC) si (CDE).

4. Fie ABCD wn rombcu m(<ABC)=120°. In punctul P € (AC) seridica perpendiculara MP
pe planu (ABC). Proiectiile punctului M pe laturile (AB), (BC), (CD) si (DA) sunt punctele
E,F,Gsirespectiv H.

a) Demonstrati cd EFGH este trapez isoscel
b) Daca d este dreapta de ntersectie a planelor (MEH) si (MFQ), aratati ca dreptele dsi
AC sunt necoplanare.



