Scoala cu cls.I-VIII nr.22 Timisoara

CENTRUL DE EXCELENTA-cls.a VII-a

4 martie 2006 Geometrie

                         ASEMANARE SI RELATII METRICE

1.Sa se demonstreze ca in trapezul ortodiagonal segmentul ce uneste mijloacele   bazelor este congruent cu linia mijlocie a trapezului.

2. Pe catetele AB si AC ale triunghiului dreptunghic ABC se construiesc in exterior patratele ABED si ACFG.Fie U pct. de intersectie dintre BF si AC si V 

            intersectia dintre CE si AB.Aratati ca : a) AU=AV b) UV║EF c) daca   

            UV
[image: image1.wmf]I

EB={W}si UV
[image: image2.wmf]I

FC={T} , atunci EF=WT+UV.

3.In dreptunghiul ABCD,fie E proiectia lui C pe BD,M proiectia lui E pe AB si N proiectia lui E pe AD.Daca AB=a, BC=b , EN=c si EM=d, sa se demonstreze egalitatea  ad+bc=ab.

4. Fie patratul ABCD si M mijlocul lui BC, AC
[image: image3.wmf]I

DM={P} si  CQ
[image: image4.wmf]^

DM, Q
[image: image5.wmf]Î

[DM]. Sa se arate ca CQ=3∙PQ.

5.Consideram dreptunghiul ABCD in care bisectoarea unghiului BAD intersecteaza BD in E si BC in F.Paralela prin E la AB intersecteaza AC in G.

Aratati ca FG este perpendiculara pe  BD.

6.Intr-un patrulater convex se noteaza cu M si N mijloacele laturilor BC,respectiv CD si cu P intersectia dreptelor AM si BN.Daca 
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 si 
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,atunci ABCD este parallelogram?

7.Fie paralelogramul ABCD (m(A)>90º).Bisectoarea unghiului a intersecteaza pe(BD), (DC) si (BC in punctele M, N ,P.Notam cu k valoarea raportului 
[image: image8.wmf]AD

AB

.

a) Determinati valoarea raportului 
[image: image9.wmf]AM
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in functie de k;

b) Demonstrati ca AM2=MN
[image: image10.wmf]×

MP.

c) Ce valoare trebuie sa ia k astfel incit BN┴AP?

8. Un triunghi ABC are m(
[image: image11.wmf]S

A)=60º si 2AB=3AC.Sa se arate ca 
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9.Fie triunghiul isoscel ABC ([AB]≡[AC]),m(
[image: image13.wmf]S

BAC)=120º, AB=18cm si G un punct pe bisectoarea unghiului BAC,D
[image: image14.wmf]Î

[BC] , G
[image: image15.wmf]Î

[AD] astfel incit GD=1cm.Da-

caCE este mediana (E 
[image: image16.wmf]Î

[AB]) si BG
[image: image17.wmf]I

CE ={N},demonstrati ca:

a) CN=
[image: image18.wmf]3

CE

;    b)DNPQ este parallelogram,unde AD
[image: image19.wmf]I

CE={Q},BQ
[image: image20.wmf]I

AC={P};

c) aflati perimetrul patrulaterului DNPQ.

10.Demonstrati ca daca triunghiul ABC are m(
[image: image21.wmf]S

A)=90, m(
[image: image22.wmf]S

C)=15º si AB=1,atunci lungmea inaltimii din A este mai mare decit citul dintre produsul si suma lungimilor catetelor.Scrieti lungimea ipotenuzei ca suma de radicali.

11.Intr-un triunghi dreptunghic T, raportul catetelor este 
[image: image23.wmf]2

.Aratati ca :

a) Doua dintre medianele triunghiului sunt perpendiculare;

b) Exista un triunghi S, asemenea cu T, care are lungimile laturilor respective egale cu medianele lui T.

12.Fie triunghiul dreptunghic ABC,unghiul a drept si [AD] inaltime.Aratati ca:

a)  
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13.Demonstrati ca un triunghi dreptunghic este isoscel daca si numai daca

     P=(1+
[image: image26.wmf]2

)h , unde p este semiperimetrul triunghiului,iar h este inaltimea

    relativa la ipotenuza.

14. Fie P un pct. pe segmentul AB si M mijlocul segmentului AB.De aceeasi par-

 te a dreptei AB se considera punctele D si E astfel incit triunghiurile ADP si PEB

sa fie dreptunghice isoscelecu unghiurile drepte in D si E.Determinati masurile

unghiurilor triunghiului DME.

15.Catetele de lungimi b si c ale unui triunghi dreptunghic satisfac relatia:
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    Sa se determine lungimile laturilor triunghiului.

16.Fie triunghiul PAD si C pe latura PD.Prin virfurile P si D se duc paralele la AC care intersecteaza AD in R, respectiv AP in S.Daca PR=a, DS=b, se cer:

    a) lungimea segm.AC in functie de a si b.

    b) daca AC=1, determinati PD astfel incit patrulaterul PDSR sa fie romb.Aratati ca in acest caz triunghiul PAC este isoscel.

17. Fie ABCD un trapez dreptunghic,unghiurile A si D drepte.,AB
[image: image28.wmf]¹

CD,avind diagonalele perpendiculare.Sa se arate ca:

  a)   
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  b)    AB+CD>2AD
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