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I. Puteri
1. Efectuaţi:

    a) 3100 : [340  x 358  +( 358  x 358)5 :327 + (457 : 456 – 14) 90 x 38    
    b) (10.000 - 12 )(10.000 -22 )( 10.000 - 32)…( 10.000 - 1982)   

2. {{{[(1+2+3+…+100) : 1010]1000 x 5987 : 51986 }2   - 1}: 23- 3} (123 x       

          x 456 x 789)100 + (1985-1944)0  x 10 

3. Să se afle numerele naturale a, b, c care satisfac relaţiile:

      ab = {(25 x 86):[( 164)5 : (322)4]}x 9 

      ca = [(123  x 362) :243]:3   

      bc = {(3 x 96):[( 273)4 : (812)3]}x 42 

4. Să se arate că N=10·26n+2  +3·26n+3,n Є N este atât pătrat perfect cât si cub  

    perfect.
5. Arătaţi că b=1+3+5+…+1999 este pătrat perfect.                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                      

          Generalizare

6. Arătaţi că 179n+3+314n+5   nu este p.p. pt. nici  un număr  natural n.

7. Să se afle cel mai mic numar natural de 2 cifre cu proprietatea că suma 

    dintre pătratul şi cubul său este pătrat perfect.     

8. Se dau numerele:  A=299 · 5101, B=2101· 599

      a) Să se compare A cu B

      b) Să se precizeze cifrele numerelor A+B; A·B şi A2 şi câte cifre de 0 au fiecare.                            

9. Se dau numerele: x=21653-21652- 21651;     y=3993-2·3992-2·3991-3990 ;

                                z=7662+9·7660-8·7661                                
    Scrieţi în ordine crescătoare x,y,z.

10. Fie n Є N si numerele:

          a = [(3+4)2-(32+42)] ÷ [4n+1÷22n]- 22·5÷ (32-22)-1 
          b = (25n÷52n+1)n 

          c = [(2n+2n) ÷2]2

     Comparaţi a,b,c. Arătaţi că a1998 ·c = b2 
 
II. Ultima cifră a unei puteri 
11. Determinaţi ultima cifră a numerelor:

           a = 340 – 240 
           b = 12004 + 92003 +82002 +72001 
           c = 19831983 – 777777 

   d = 1421 + 1422  +1423 +…+14220 
12. Să se afle ultima cifră a numerelor:


   a) 2222 + 4444 + 6666

   b) x2 + 3x + 2,   x Є N

13. Determinaţi ultima cifră a numerelor:


  a = 19974n +1 + 19992n +1 20014 20052n ,    n Є N


  b = 12n + 23n+1 +34n+2 + 45n+3 ,        n Є N

14. Aflaţi cifra unităţilor numărului:

           a = 1x 2 x 3 x 4 x…x 999 x 1000 – 1 x 3 x 5 x…x 997 x 999

15. Fie a = 6 + 62 +63 + … +61996 ,    b = 9 + 92 +93 + … +91997 
    Aflaţi ultima cifră a numerelor a+b şi a x b.

16. Să se determine ultimele 2 cifre ale numărului: N = 732 + 730

17. Să se determine ultimele 3 cifre ale numărului: N =22000 –21998 + 21995 

18. Să se determine ultima cifră a numerelor: 


A = 1+3+32 +33 +…+350            B = 4+42 +43 +…+4201 


III.Pătrate perfecte 

19. Arătaţi că numerele urmatoare nu sunt pătrate perfecte:


  a =  11 + 22 + 33 + 44 +…+ 99 


  b = 1981+19823 +19835 + 19847+ 19859 + 198611 
20. Arătaţi că numărul A =  32n+3  x 42n+3 - 22n+1  x 62n+3 este p.p., n Є N

21. Să se arate 25ª+3 + 75ª+3 nu este p.p., a Є N

22.Să se arate că n = 21999 -  21998 - 21997 - 21996 este p.p.

23. Arătaţi că n = 11997 +21997+…+19971997 nu este p.p.

24. Determinaţi numărul n Є N, a.î. numărul

                  N = 1 x 2 x 3 x … x n să fie p.p.

25. Să se arate că A = 2 + 4 + 6 + … + 4002 + 2002 este p.p. 

26.Să se arate că numerele A = 6738 +9243 , B = 534 +517 , C = 2n 3n+1 + +2n+1 3n , n Є N, nu sunt p.p.

                                                              Selectate de prof. M.Miheţ

