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CONCURSUL NATIONAL  DE  MATEMATICĂ  

EUCLID 

16 . 01 . 2010 

Clasa a VII -a  

SOLUŢII 
 SUBIECTUL   I  1)  b)    2)    a)    3)    d)    4)     b)    5)    a) 

 SUBIECTUL II   1)  13,  2)16,  3) 135o ,  4)  16,  5) 40,  6)   9  7)  19  8)  0,9   9)   A 10) 6 cm 

 

     SUBIECTUL III 

      a) 44021 =+=+ aa . 

      b) 2010 9a =  pentru că ).047619(,0
21

1
=   

      c) 1 2 2010... 0a a a⋅ ⋅ ⋅ = . 

      d) ( )1 2 2010... 335 0 4 7 6 1 9 9045a a a+ + + = + + + + + =   . 

     e) 1 2b b+ = 7+3=10. 

     f) 1 2 2010... 0b b b⋅ ⋅ ⋅ = , deoarece 4 0b =  

     g) 10121 ,...,, bbb  sunt 101 cifre care { }9,...,1,0∈ , mulţime cu 10 elemente, deci (conform principiului 

cutiei) cel puţin 11 coincid.  

 

IV 

  

a) BA ′′  linie mijlocie în ABC∆ , deci ACBA ′′  şi 
2

AC
BA =′′ . ( )1  

b) Analog ACDC ′′  şi
2

AC
DC =′′ . ( )2  Din ( )1  şi ( )2  DCBA ′′′′⇒  şi DCBA ′′=′′ , deci 

DCBA ′′′′  este paralelelogram. 
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c) FD′  linie mijlocie în ABD∆ ABFD′⇒  şi 
2

AB
FD =′ , CB ′′  linie mijlocie în 

ABC∆ ABEB′⇒  şi 
2

AB
EB =′ . Prin urmare EBFD ′′  şi EBFD ′=′ , deci, EBFD ′′  

paralelogram. 

d) Am arătat că DCBA ′′′′  este paralologram, deci diagonalele sale se înjumătaţesc. Fie 

{ }ODBCA =′′∩′′  (O mijlocul segmentelor CA ′′  şi DB ′′ ). De asemenea, am arătat că 

EBFD ′′  este paralologram, deci diagonalele se înjumătăţesc. Fie { } OOFEBD ′⇒′=∩′′  este 

mijlocul segmentelor BD ′′  şi EF . Cum mijlocul unui segment este unic şi O, O′  sunt 

mijloace pentru segmentul DB ′′ , rezultă că ele coincid. Prin urmare dreptele DB ′′ , CA ′′  şi 

EF  sunt concurente. 

e)  

 

 

 

 

Fie { }TDBAC =′′∩ . TD′  linie mijlocie în ADC∆
2

DC
TD =′⇒ , BT ′  linie mijlocie în 

ABC∆  ⇒  
2

AB
BT =′ . Deci 

222

DCABABDC
BTTDBD

+
=+=′+′=′′ . 

f) Avem 
2

DC
ED =′  (linie mijlocie) şi 

2

AB
EB =′ , de unde BD

CDAB
EBED ′′=

+
=′+′

2
, de 

unde rezultă [ ]BDE ′′∈ . Dar DCED′  şi ABEB′ , de unde CDAB . 

g) Considerăm X  un punct din plan. Din inegalitatea triunghiului OCAOACXCXA +=≥+ , 

ODBOBDXDXB +=≥+ . Rezultă că ⇒+++≥+++ ODOCOBOAXDXCXBXA  suma 

distanţelor de la O la vârf este minimă. 


