
 
 

Etapa  2013 
Subiect clasa a VII- a 

 
 
 
Problema 1: 

2013 2013 2059.  
22013 2059.x   

c) Determina  astfel încât 2013 + 2013  întreg. 

Problema 2: 

a  2 2 2 2

1 1 1 1...
1 2 3 100

 ,  0k k

      

a) 1 1 1
1 ( 1)k k k k

; 

b) 2( 1) ( 1)k k k ; 
c) 0,99 1a . 
 
Problema 3: 
În dreptunghiul ABCD  AB BC , BM AC , 
DN AC , 2 cmBM 6 cmAC . 

 ABCD. 
BMDN este un paralelogram. 

 paralelogramul  BMDN nu poate fi romb.  
 
Problema 4: 

ABCD în care M este mijlocul laturii [AB], iar N un punct pe latura [AD] astfel ca 
ND = 3 NA [NM este bisectoarea unghiului ANC. 
Timp de lucru 3 ore.  
 
  
 
 
 

 



Subiect clasa a VIII- a 
 
 
Problema 1: 
a)  x   2 8 4 2 0x x . 
b) Determina  numerele reale a  b  2 2 24 8 4 2a b a b . 
 Problema 2: 
S 1 2 3 10, , ,...,M a a a a , unde  

1
1
2

a , 2 1 11a a a , 3 2 21a a a  , ... , 10 9 91a a a . 
Demonsra  

a) 2
2 2

4
a ; b)  x M , atunci0 1x ; c) 2 2 2 2

1 2 3 9
1...
2

a a a a . 

 Problema 3: 
-un plan  

45 ului 
cu planul . 

Problema 4: 
 dm

o distan  3 dm. 



Barem de notare clasa a VII–a 
 

Solu  
a) Inegalitatea se scrie 2013 2013 2059 2013 46 22013 46  2013 2116 , 
evident.

1p 

b) 22013 2059x 2013 2059x .  1 p 
Dar

 44 2013  i 2059 46 alitatea 44 46x . Cum x 45x  
 

1p 

2013 + 2013 = 2013 + 2013 =  1p 
Re 2013 < < 2013 + 2013 < 2059. Conform punctului precedent 45p  1p 

2013 + 2013 = 45, de unde se ob 2013 = 12 1p 
= 1869. 1p 

Total punctaj problema 1 7 p 
Solu  
a) Aducând ( 1) 1k k , 

 
1p 

prin 1 0k   inegalitatea se scrie 1k k , iar aceasta este  1p 

2

1 1
( 1) ( 1)k k k

.  1p  2

1 1 1
( 1) 1k k k

. 1p 

Deci 

2

1 1 1
2 1 2

 
2

1 1 1
3 2 3

 …………………..

 

2

1 1 1
100 99 100

 

2 2 2

1 1 1... 0,99
2 3 100

.  1p 
Adunând1  1  

2 2 2 2

1 1 1 1... 1 0,99
1 2 3 100

1 0,99a  0,99 1a  1p 

Deoarece 1a 0,99 0a . Atunci 0,99 0,99a a . Cum  0,99 0,99a a , din  
 

1p 

Total punctaj problema 2 7 p 
 
 

 

 

 

 

Solu 3  
a) Aria  dreptunghiului  ABCD ABC. 1p 
BM  ABC. 1p 

2
[ ] 2ABC

BM ACA                                6 cm , 2
[ ] 12cmABCD . 1p 

b) ABC CDA BM DN . 1p 
BM AC DN AC BM DN . Prin urmare patrulaterul  BMDN este paralelogram (are 

 
1p 

 BMDN  este un romb. Atunci BD AC . 1p 

Deoarece  dreptunghiul  ABCD AB BC , 
ceea ce contrazice ipoteza. 1p 

Total punctaj problema 3 7 p 
Solu   

AMN BCM (deoarece 
1
2

MN AN
BC BM

, iar triungiurile sunt dreptunghice)
 

1
2

MN
CM

 
1p 

:
  

AMN BCM
 

1p  ANM BMC
 

1p 
( ) ( ) 90m ANM m AMN  1p 

R MNC este dreptunghic în M  1p 

MNC ANM (deoarece 
1
2

MN AN
CM MA

, iar triungiurile sunt dreptunghice) 
1p 

Rezult MNC ANM , de unde concluzia. 1p 
Total punctaj problema 4 7 p 
 
 

          A



Barem de notare clasa a VIII–a 
Solu  

a) 22x x  1p 
22 8 4 2 2 2 0x x x  1p 

b) Deoarece 
22a a  22b b  inegalitatea din enun  

22
4 2 2 0a b  2p 

Cum termenii din membrul stâng sunt nenegativi, singura posibilitate este ca  
4 0a  2 2 0b  

1p 

4 4a a  2 2 2 2b b  1p 

, 4, 2 2 , 4, 2 2 , 4, 2 2 , 4, 2 2a b  1p 
Solu 2 

a) 2 1 11a a a 2
1 11
2 2

a 2
1 11
2 2

a 2
2 2

4
a  1p 

b) 1
1
2

a 10 1a . Apoi 10 1a 10 1 1a 1 10 1 1a a , deci
20 1a  1p 

30 1a ,  40 1a ,..., 100 1a  ,  x M , atunci
0 1x  

1p 

c) Fie un elemnt  ka din mul M . Atunci 1 1k k ka a a , pentru oricare 1, 2,3,..., 9k  1p 

1

1
1
k k

k
k

a a
a

a
 , de unde 1 1 1k k k ka a a a  1p 

2
1 1 1k k k k k k ka a a a a a a 2

1k k ka a a  , deci: 1p 
2
1 1 2

2 2 2 2 2
2 2 3 1 2 3 9 1 10 1

2
9 9 10 ...a a a a a a a a a a a a aa a a , de unde concluzia. 1p

 

 
 
 
 

 

 

 

 

 

 
Solu 3 

 

 AD  i  M mijlocul ipotenuzei BC
 ,ABC AMD  1p 

Considerând AB a  2BC a , de unde 2
2

aBM  1 p 

În AMB , dreptunghic în M , 45ABM , de unde  
2

2
aAM BM  

1p 

În AMD , dreptunghic în D , 45AMD , de unde

2
aAD DM  1p 

În ADC , dreptunghic în D ,  AC a  2
aAD  ,  ceea 

30ACD ,  1p 

rel , 30AC  1p 
ADC ADB  

, , 30AC AB  
1p 

A 

D

 B 

C 

M 

Solu  
Reprezentarea unui cub prin desen. 1p 
Considerând mijloacele laturilor cubului ob  1p 
Atunci din cele 9 puncte cel pu
de lungime 1. 2p 

Distan interiorul sau pe suprafa
lungime diagonalei cubului. 1p 

Diagonala unui cub cu latura de lungime 1 are lungimea 3  2p 

 


