
                                                        BAREME  clasa a IV-a     2010 

1. 

a) a=24……………..………………………………………………………………2p 
b) c = b+a……………………………………………………………..…………….1p 

b=2a……….…….………………………………………………………………1p 

           11(a+b+c)=132………………………………….……………….………………1p 

abc =246…………………………………………………………………………2p 

2. 

Num�rul c�utat este de forma abcde .  
Dac� a < 3 � a  poate lua valorile 1 sau 2. 

 
 
1 punct 

Pentru a = 1 �b =6 , c = 3 �i d = 7. Num�rul devine e1637  

 
 
1 punct 

   Suma cifrelor este (17 + e) �i este num�r impar pentru e cifr� par� , e > 5 1 punct 
   Numerele ob�inute sunt :  16376 �i 16378 1 punct 

Pentru a = 2 �b =7 , c = 6 �i d = 8. Num�rul devine e2768  

 
 
1 punct 

  Suma cifrelor este (23 + e) �i este num�r impar pentru e cifr� par�, e > 5 1 punct 
    Numerele ob�inute sunt :  27686 �i 27688 1 punct 
 
3. Rezolv�ri �i bareme: 

a) (5x 0,6p) 

328 – 168 = 160 locuri au 4 vagoane de clasa a II-a 
160 : 4 = 40 locuri are un vagon de clasa a II-a 
40 x 3 = 120 locuri au 3 vagoane de clasa a II-a 
168 – 120 = 48 locuri au 2 vagoane de clasa I 
48 x 5 = 240 locuri au 10 vagoane de clasa I 
 
b)  

Nr. copii 
Nr. femei                                                                         90 c�l�tori             (1,5 p)  
Nr. b�rba�i  
 
 o parte reprezint�:    90 : 9 = 10 c�l�tori   ( 1 p) 
 
�      10 copii                                 (0,5 p) 
           3 x 10 = 30 femei                (0,5 p) 
      5 x 10 = 50 b�rba�i              (0,5 p) 



 
4.  

Cifrele folosite sunt 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9      ……………………….   1p 
Prima este 0, iar ultima 1                    …………………………………..   1p 
Cel mai mic num�r de trei cifre diferite este 102, suma cifrelor 
num�rului 102 este 3                                                                   …………1p  
A doua cifr� este 7                             ……………………………………..1p 
Penultima este 9 sau 5    …………………………………………………..1p 
Caz I    Penultima cifr� este 9, num�rul este 0786543291    ……………...1p 
Caz II   Penultima cifr� este 5, num�rul este 0798643251    ……………...1p 
 
 
                                   BAREME   clasa a V-a   2010 

 
  1.a)Presupunem c� nici un elev nu a rezolvat toate cele 4 probleme. Dac� fiecare a  
          rezolvat cel mult trei, atunci cei 25 de elevi au rezolvat în total 
          25*3 = 75 de probleme.                                       ( 1 punct) 
          Dar num�rul total de probleme rezolvat de de cei 25 de elevi este de 
          16+22+18+23 = 79 probleme     ( 1 punct) 
          Avem un plus de 4 probleme rezolvate, de unde rezult� c� cel pu�in 4 elevi au     
          rezolvat toate cele 4 probleme.                ( 1 punct) 
     b) Suntem tenta�i s� afl�m masa total� �i s� o împ�r�im la num�rul b�rcilor, astfel  
         ob�inem rezultatul: 666+668+.....+794= 666+ (666+2)+ (666+4)  
         +....+(666+128)=666*65+2( 1+2+...+64)= 43290+ 4160 = 47450 Kg . Dac�   
         împ�r�im 47450Kg la 8 =5931,25Kg, mai pu�in de 6000Kg cât este capacitatea unei  
         b�rci. R�spunsul este gre�it deoarece blocurile nu pot fi împ�r�ite în p�r�i mai mici,  
         ele  trebuie transportate întregi.      (1 punct) 
         Încerc�m s� judec�m altfel. 
         Dac� punem cel cel mult 8 blocuri piatr� într-o barc�, atunci în total vom putea    
         transporta cel mult 8*8=64 blocuri piatr�, dar cum sunt 65 de blocuri, suntem  
         obliga�i ca într-o barc� s� punem exact 9 blocuri de granit   (1 punct) 
         Presupunem c� le alegem pe cele 9 cele mai  u�oare,astfel  ele vor cânt�ri:   
         666+668+670+...+682 = 666*9+2( 1+2+...+8) = 6066 Kg   (1 punct)  
        Aceast� greutate dep��e�te cu 66 Kg capacitatea maxim� admis� a unei b�rci, în     
        consecin�� nu se pot transporta cele 65 de blocuri de granit cu 8 b�rci.       (1 punct) 

2.  

                     n = 0   ……………………………………………………………………2p 

a) x =2 …………………………………………………………………….2p 

b) x = 20072           …………………………………………………………1p 

y =
13383 …… …………………………………………………………..1p 

x = 20072 = ( )66932 = 6698  �i y =
13383 = ( )66923  = 6699 ,  deci x <  y   ……..1p 



3. a) 8ab = 3519 +⋅ba , 

35>ba ………………………….…….……………………….…………….……1p 

100a + 10b + 8 = ( )ab +⋅ 1019  + 35  ………….…………………………….……1p 

ob�inem 81a = 180b + 27   ⇔    9a = 20b + 3 …………………………………….1p 

  ( ) 3320 =+bU   

 atunci  a = 7 si b = 3 , deci numarul este 738…...………………..……………....1p 

 

b) Numerele  sunt: 201, 202, …, 699, in total 499 numere 

Resturile sunt 0, 1, 2, …36, in total 37 de numere………………………………………1p 

201 : 37 =5 rest 16, deci resturile sunt : 16, 17, …, 36, 0, 1, 2, …, 36, 0, 1, 2…… 

In prima grupa sunt 21 de resturi,  

499 – 21 = 478 

478 : 37 = 12 rest 34, deci avem 12 grupe complete si inca una cu 34 de resturi ………1p 

suma  resturilor este 

(16 + 17 + … + 36) + ( 0 + 1 + 2 + … + 36) + …( 0 + 1 + 2 + … + 36) + … + (0 + 1 + 2 

+… + 33) = 546 + 12 
 666 + 561 = 9099……………………………..………………...1p 

 

4. a  Jum�tatea num�rului 114 este 114 :2 =57                      ………   0.5p 

        Dou� treimi din 57 este 57 : 3 *2 = 19 *2 = 38        …………..   0.5p 

        Jum�tatea treimii num�rului x este 38, deci treimea  
        num�rului x este 38 *2 = 76                            ………………..…0.5p 
        Num�rul  x este 76 * 3 = 228                           …………………..0.5p 

 
 

b   Reprezentare grafic� sau scriere algebric�               ……………….2p 

Primul num�r a 

 
Jum�tatea  lui a 

 
Dou� treimi din jumatate a                                                                                                                          

6030                                                                                                                                                                                         
 
 
 
 



Jum�tatea treimii lui b 

Al  doilea num�r b 

18 p�r�i = 6030 
1 parte = 6030 : 18   
1 parte = 335 
a = 335 *6 
a =2010…………………………………………………………………………………………2p 

b = 335 *12 
b = 4020……..………………………………………………………………………………….1p 

 
 
                                                        BAREME  clasa a VI-a   2010 

 
1. 

   a) n = 1 �  [1, 4] = 4                        (0,5p) 
       n = 2 �  [2, 5] = 10                       (0,5p) 
       n = 3 �  [3, 6] = 6                         (0,5p) 
       n = 4 �  [4, 7] = 28                       (0,5p) 
       n = 5 �  [5, 8] = 40 nu convine    (0,25p) 
       n = 6 �  [6, 9] = 18                       (0,5p) 
       n = 7 �  [7, 10] = 70 nu convine  (0,25p) 
       n = 8 �  [8, 11] = 88 nu convine  (0,25p) 
       n = 9 �  [9, 12] = 36                     (0,5p) 

Deci, n ∈  { 1, 2, 3, 4, 5, 6, 9}.              (0,25p). 
  
  b)  Fie d | 3n + 11 �i d | 4n + 15                   (0,5p) 
       Atunci d | 4�(3n + 11) �  d | 12n + 44    (0,5p) 

                   d | 3�(4n + 15) �  d | 12n + 45    (0,5p) 
      Din ultimele dou� rela�ii rezult� c� d | (12n + 45) – (12n + 44)  
     �  d | 1                      (1p). 

      Deci 3n+11 �i 4n+15 sunt prime între ele     (0,5p)    
 

2. 

a).Calculând, ob�inem:      a = 
60

310 yx +
 �i  b = 

60

52 yx +
                 1p 

Dac� a = b, rezult� 10x + 3y = 2x + 5y, de unde ob�inem y = 4x          1p 

b).Dac� y = 4x, atunci ob�inem a =
60

1210 xx +
=

30

11x
 �i  

    b =
60

202 xx +
=

30

11x
                                                              1p 

    Dac�  a=b �i atunci  
ba

ba

32
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+
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aa
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+

+
=

a

a

5

10
=2                  1p 

c).Numerele a �i b se pot pune sub forma: 

 a = 
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7 . (
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1
 - 

3

1
 ) + 

30

28 . ( 
4
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 - 

5

1
 )    �i   b = 
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5
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1
)   



Se observ� c� aceste numere se ob�in din a), pentru x =
30

7
 �i y =

30

28
 , iar y = 4x. 

Deci conform punctului a), rezult� a = b.     3p 

Orice alt� rezolvare, prin calcul direct, este acceptat�. De ex. a=b=
900

77
=0,08(5) 

                  
3. 

a) 5 puncte coliniare ‚ o dreapt�; 4 puncte coliniare, 5 drepte; 3 puncte coliniare, 6 sau 8 
drepte; oricare 3 puncte necoliniare, 4+3+2+1 = 10 drepte  (0.5 X 4 = 2 puncte) 
b)  aranj�m punctele pe laturile un triunghi, 3 puncte în cele 3 vârfuri ale triunghiului, 3 
puncte pe cele 3 laturi       (1 punct) 
c) 9+8+7+6+5+4+3+2+1 = 45 de drepte     (2 puncte) 
d) desen�m o stea cu 5 col�uri, trasând 5 segmente f�r� a ridica creionul de pe hârtrie,  în 
fiecare col� câte un punct , la intersec�ia oric�ror 2 segmente câte un punct. (2 puncte) 
 
4. Desen ……………………………………………………………………………… 1p 

2

1
1

+
=

m
BM , 

22 2

1+
=

m
BM , …, 

88 2

1+
=

m
BM  …………………………………...1,5p 

2

1
1

−−
=

mn
BN , 

22 2

1−−
=

mn
BN , …, 

88 2

1−−
=

mn
BN  ………………………….1,5p 

1688 =NM  ⇔  122=n  ……………………………………………………………..2p 

{ }1232

2
2;...;2;2;2;112 =∈ Dm ………………………………………………………….1p 

                  
 
 
 
 
                                                       BAREME  clasa a VII-a    2010 

1. 

 

a) Dac� { }10;1010 −∈�= aa  1 punct 

            Dac� { }5;55 −∈�= bb  1 punct 

           Din verificarea condi�iei 15=− ba  se ob�in solu�iile 

           (a;b) ∈  {(-5;10);(5;-10)} 

 
1 punct 

b) Deoarece 55 �y  �i 15 �  5 � 3x �  5 � x �  5. 

1 punct 

            Pentru c� 6<x  �i x 5M∈ se ob�ine   
1 punct 

           Prin înlocuirea lui x în rela�ia 3 x + 5 y = 15 se ob�in solu�iile: 
           ( ) ( ) ( ) ( ){ }0;5;3;0;6;5; −∈yx   

 
2 puncte 



2.   a)      
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3. 

       a)I ∈  bisectoarei NC � d(I,BC)=d(I,AC)....................................................1 p 
          I ∈  bisectoarei BM � d(I,BC)=d(I,AB) ..................................................1 p 

          � d(I,AC)=d(I,AB)  �I ∈bisectoarei �BAC.........................................1 p 

       b)Construim [BJ bisectoarea �ABC) �i [CJ bisectoarea �ACB, J ∈  int. � ABC �i    
          deducem  AP ⊥  BJ   AQ ⊥  CJ 
       Dac� L e mijlocul segmentului AB� M,L,P coliniare...............................1 p 

         �LPB ≡  �PBC � MP 
 BC  (1) 
       Dac� K e mijlocul segmentului AC � N,K,Q coliniare 

        �KQC ≡  �QCB � QN 
 BC  (2) 
        LK linie mijlocie  � LK 
 BC (3) 



(1),(2),(3) � M,L,K,N coliniare �i MN 
 BC     .......................................................1 p 

       c)MN=ML+LK+KN=
222

CABCAB
++ =p……………………………………….2 p 

 
4.Barem: 

a) Figura ... 1p 
                                                         

[AA� bisect � �DAA� � �A�AB 

Dar �DA�A � �A�AB (a.i.) 

��DAA�� DA�A 
��DAA� isoscel 

�AD= DA�=
3

2
DC=6cm 

� cmPABCD 30=     (1p) 

b)Not�m m(�A�AD)=m(�A�AB)=a        m(�ABB�)=m(���BC)=b 

    Cum  m(�A)+m(�B)=180°    �2a + 2b = 180°    � m(�AOB)=180°-(a+b)=90° 
Deci AA� ⊥  BB�                                                        (1p) 
c)Ducem în�l�imea [CM], M∈BB�  �[CM] median� 
�[OA�] l.m. în  �CMB� 
Dac� aria �B�OA� este x atunci B�O . OA� =2x 
Aria �B�MC=4x 
Aria �B�BC=8x                                                                  (1p) 
Analog calcul�m aria � ADA� = 8x 
Cum BB� = 2.B�M=4B�O               �    OB=3OB�             analog OA=3OA� 

AOBA∆ = x
OBAO

9
2

=
⋅

 

xAABCD 16= cm²                                         (1p) 

 
 
                                                        BAREME  clasa a VIII-a  2010 

 

 
1. 
 

a)
3 4 5 3 4 5 9 16 25

1 1 1 3
2 2 15 2 6 8 15 24 8 15 24

+ + = + + = + + > + + =  ………...1p 

 
b) Ra�ionalizând numitorii nr. x  �i z  ob�inem  

    1x n n= + −  �i 1z n n= − − ………0,5p 

     Înmul�im pe ,   �i zx y  cu n � ( ) ( )
1

1 1
2

n n n n n n+ − < < − − , 

     adev�rat� conform inegalit��ii mediilor……………………………...........1p  

A B 

C D B� A� 

O 



     Astfel c�, ob�inem: x y z< < , orice n∈N*…………………………….....0,5p 
 
c) Folosim dubla inegalitate demonstrat� la punctul b): 

 
1

1 1,  
2

n n n n n
n

∗+ − < < − − ∀ ∈�  ……………………….1p 

Pentru 1, 2010n =  ob�inem:
1

2 1 1
2

− < <  

   
1

3 2 2 1
2 2

− < < −  

   
1

4 3 3 2
2 3

− < < −  

   ………………………….. 
  

 
1

2011 2010 2010 2009
2 2010

− < < − ………………………..1p 

Însumând rela�iile anterioare ob�inem: 
  

 
1 1 1 1

2011 1 ... 2010
2 2 2 2 3 2 2010

− < + + + + < ………………...1p 

   ( )2 2011 1 2 2010a� − < <  

 [ ] 88a� = …………………………………………………………….1p 

 

�����a)��x(x+1)=x²+11x    

          (x+5)(x+6)=x²+11x+30   ……..……………………1p 

          x²+11x=t�

         t(t+30)+225=(t+15)² ………………………………..1p 
         x(x+5)(x+6)(x+11)+225=(x²+11x+15)²  ………..… 1p    
 
     b) Ridicare la p�trat �i împ�r�ire cu 2      ……………...1p                

          substitu�ie =
−

+

2010

2010

x

x
a  

          ecua�ia devine  
2

2 1
2

a
a −=−  0)1(012 2224 =−⇔=+−⇔ aaa …….1p 

          a∈{-1;1} 

         din =
−

+

2010

2010

x

x
-1 �x=0          …… .1p 

         din =
−

+

2010

2010

x

x
1 �x∈ ∅          …….1p 

 



3. a). Not�m cu M �i N punctele de tangen�� dintre cercul înscris în triunghiul ADB �i     
         laturile AD, respectiv AB. Desigur, AMO1N este p�trat, având latura egal� cu r , raza    
         cercului înscris......................................................................................................1p 

        2222,2 211 rrACrOOrAO +=�== .  

         Cum cmABcmACcmr 22)21(21 +=�+=�=  ......................................1p 

    b). 1212 EOEOGCOEAO =�∆≡∆ . Prelungim AC cu segmentul AS, unde     

        SEGOcmAS 122 �+=  este paralelogram, deci 1|| GOES ......................,,......1p 

        22 SEOAOEASA ∆�==  este dreptunghic, deci 2EOSE ⊥ ;  

        0
12 90)],([ =∠ GOEOm ...........................................................................................1p 

   c). DBFP este trapez; fie }{LDBPF =∩ .  
        În planul BCG tras�m BCQGBFQ ∈,||  
        DCLQLULLBQDBC =�∆≡∆ )(  �i DCLQ || ...................................................1p 

       FQLQBFCFQBFCLQBFCDC ⊥�⊂⊥�⊥ )(),()( .....................................1p 

       HBLF  este paralelogram, deci 
3

3
)ˆsin(3 =�= QFLDCLF ...........................1p 

 

4. a) Din T. B. în ∆ ABD � 2=�=
AP

DP

AP

DP

AB

BD
    (1) 

        Din T. B. în ∆ DBE � 2=�=
DE

DQ

EQ

DQ

BE

BD
   (2)                      ………1p 

        Din (1) �i (2) 
tranz

�
EQ

DQ

AP

DP
=    

... TTR

�  PQ 
AE  

        cum AE ⊂ (ABE) �PQ
(ABE)                                                            ……..1p 
 
    b)motivare d(PQ,AE)=AP                                                                       ………1p 

       Din AD=12 cm �i  2=
AP

DP
 se afl� AP= cm)12(12 −                   ……….1p 

 
    c)construire p�trat ABCD �i romb ABEF în acela�i plan 
       BC	FE={R} �i definire drum minim FC                                           ……….1p 

       Lu�m ∆ FRC  dreptunghic în R        BR=6 3 cm              ER=6 cm  

                                                              CR=(12+6 3 ) cm    FR=18 cm  ………1p 

       Prin T.P.  se afl� FC= 3412 + cm cm8,28≅                                      ……..1p    


