CLASA A VII-A - barem de corectare

Problema 1. Solutie. Relatia din enunt se mai scrie p* =32 — 22 = (y —2)(y + ) ..... 1p
4 4
—1 1
deci avem cazurile y — x = 1 si y + = = p*, de unde (z;y) = (p 5 ;p ; )
PENBIU P > 2. oo 2p
p’—p P’ +p
y—x=psiy+az=rp3 deunde (z;y) = < 5 5 ), pentru oricare p prim.
2p
y—x=p*siy+x=7p? deunde (z;y) = (O;p2), pentru oricare p prim. ....1p
Deci, pentru p numar prim impar, avem cate trei solutii iar pentru p = 2, avem
doua solutii. ................. SRR R LR LR RLRERERERRRTE 1p
Problema 2. Solutie. a) x = — 5 +a,y = §+b§1x+y> 1 1mphcaa+b>0 (1) ...... 1p
1 1 1
Deoarece zy < —, rezulta ca 1 + 5 + 3 +ab < T de unde 4+ ab < 0 si,
tinand cont de (1), rezulta cad ab < 0. ...t 1p

Consideram a < 0,0 > 0 gi ludm a = —¢, cu ¢ > 0. Cum a + b > 0, atunci b > ¢
b

1 e T 2
si alegem c TER 1 p
b) Tty o 1p
2
) 1 . 1
atunci zy < 1 sl cum zy > D 1p
1
deducem ca are loc egalitatea in inegalitatea mediilor. Deciz =y = —-. ..... 1p

Problema 3. Solutie. a) Consideram paralela prin punctul O la bazele trapezului. Aceasta
intersecteaza segmentele [AD] si [BC| in punctele E si F'. Perechile (AAOE; AACD),

(AAOB,ACOD) si (ABOF,ABDC) sunt formate din triunghiuri asemenea.
OE AO BO OF

Obtinem succesiv: DC - AC — BD — DC° Deducem ca [OFE] = [OF]. ....1p
Fie {H} = QO NCD si {G} = QO N AB. Triunghiurile QDH si QFEO sunt
asemenea, deci g—o Q0" Triunghiurile QC'H si QFO sunt asemenea, deci
H H
gO gO Prin urmare, [DH| = [HC|. Analog, obtinem [GA] = [GB]. ....2p
o . AM AN
b) Relatia din enunt, se mai scrie — = 1B’ de unde AAMN ~ AACB. 1p

Rezulta ca <AMN = <ACB = <APM. ... . i 1p
Daca {D} = AO N MP atunci, conform a), rezulta ca [AD] este mediana core-
spunzitoare ipotenuzei in triunghiul AMP. Inseamni c& <APM = <PAD =
A N o 1p
Deducem ca AO L M N . o e e e 1p

1
Problema 4.5olutie. Fie EFGH patrulaterul de arie 3 situat in interiorul patratului

ABCD de latura 1. Prin punctele E si G ducem paralelele EJ gi GI la dreapta
BC, unde J € [FG|si I € [EH]. Se formeaza doua triunghiuri si un trapez cu
inaltimile FK, HM gi respectiv JL. ... 2p

1 1
Presupunem ca BJ < 5 si GI < 5 Atunci AEFGH = AFEJ +AEJGI + Agar <

1 FK 1 1 JL 1 HM 1 1 1
57 (2+2>‘2+2‘2<2'(FK+JL+HM)<2'1—2fals4p
1 1
Rezulta ca EJ > 3 sau GI > CUIRR R LR LR R R P L R R RERERERRETERRPRRRRES 1p
A D

Cazurile cand una sau mai multe laturi ale patrulaterului EFGH

sunt paralele cu laturi ale patratului ABC'D se trateaza asemanator.




