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CLASA A Vll-a

Problema 1. Determinati numerele naturale r cu proprietatea ca exista
numerele naturale prime p si q astfel incat p? 4+ pg + ¢*> =12 .

Problema 2. In patrulaterul convex ABCD avem m(£BCD) =
m(£LADC) > 90°. Bisectoarele unghiurilor BAD gi ABC se intersecteaza in
M. Demonstrati ca daca M € C'D, atunci M este mijlocul lui [CD].

Problema 3. Numerele z, vy, 2, t,a si b sunt naturale si nenule. Stiind ca

xt—yz:1§i£>%>§,demonstragicéabz(x—i—z)(y—l—t).
Y

Problema 4. Se considera triunghiul ABC in care m (LABC) = 60°.
Punctele M i D sunt situate pe laturile (AC) , respectiv (AB), astfel incat
m(LBCA) = 2m (LM BC) si BD = MC. Determinati masura unghiului
ZDMB.

CLASA A Vlll-a

Problema 1. Deteterminati numerele z,y, z, ¢ € [0, 00) stiind ca verifica
simultan relatiile

r+y+2<t P+ +2>tsi P+ + 283 <t

Problema 2. Fie a, b, c numere intregi nenule, distincte doua cate doua.
a) Demonstrati ¢ a?b? + a*c? + b*c? > 0.
b) Daca, in plus, ab + ac + bc 4+ 3 = abe > 0, aratati ca

(a—1)b—=1)+(a—1)(c=1)+(b—1)(c—1) >6.

Problema 3. Fie VABC o piramida triunghiulara regulata cu baza
ABC de centru O. Punctele I i H sunt centrul cercului inscris §i respectiv
ortocentrul triunghiului V BC. Stiind ca AH = 3 - OI, determinati masura
unghiului dintre muchia laterala a piramidei i planul bazei.

Problema 4. Un numar natural se numeste tipic daca suma cifrelor din
scrierea sa in baza 10 este multiplu al numarului 2011.

a) Aratati ca exista o infinitate de numere tipice care au, fiecare, cel putin
cate 2011 multipli care sunt, la randul lor, numere tipice.

b) Exista un numar tipic pentru care orice multiplu nenul al sau este
numar tipic?



