Olimpiada de matematica — faza locala
VASLUI
(12.02.2011)

Solutii

Clasa a VI-a

1. Un numar natural n impartit la 7 da restul 3 si Tmpartit la 8 da restul 5.
a) Aflati cel mai mic numar n care indeplineste conditiile date.
b) Ce rest se obtine prin impartirea lui n la 56?

Solutie:
a) n=7a+3sin=8b+5,asibeN;7a+3=8b+5 & 7a-8b=2;
a=6 = n=45.
b) n=7a+3 = 8n=56a+24,n=8a+5 = 7n=56b + 35
8n —7n =56a—56b + 24 — 35 = 56a — 56b — 56 + 56 + 24 — 35
n=56(a-b-1)+45 = restul este 45.

2. Pe o dreapta se iau punctele O, Ay, As, ...., Ajp si simetricele lor fatd de punctul
O: Bi, By, ...., By, astfel incat OA; = 1 cm, AjA, =2 cm, AA3 =2°cm, ..., AgAjg = 2°
cm.
a) Comparati lungimea segmentului [BsA o] cu lungimea segmentului [BsAs].

b) Dacd M este mijlocul segmentului [OAs], aflati k pentru care M € [A A, ]

skekek
Solutie: BsAjg=2*+2>+2*+2+1+1+2+...42°
BAs=2"+ . +22+2+1+1+2+2°+2° .
Se observad cd BsAjo> BsAscu2® +2° ; OAg=1+2+...+2"=2%_1=255.
OM = £25=127% cm. Seobservica OA;=1+2+ A 20=2"1=127 <127%,de

unde rezultd cd M € [A, A;].

3. Fie ZAOB si ZBOC adiacente suplementare, [OX bisectoarea ZBOC si
semidreapta [OY opusa semidreptei [OX. Stiind c¢& m(£BOX ) este mai mica decat

masura complementului acestuia de trei ori, sd se determine m(£YOB) si m(£YOC).

Solutie: Dacd m(£BOX )= x=m(£XO0C)=m(ZLAOY).
Complementul ZBOX are masura 3x, de unde B
x+3x=90" si m(£BOX)=22°30". X

Astfel m(ZAOB)=135°,
m(£YOB)=157"30", m(£YOC)=157"30". x




4. Determinati numerele naturale abc stiind ca 11a—8b—4c=0.
GM 11-2010
Solutie: Din relatia data rezultd ca 11a:4, de unde ae {4;8} .
Dacia=4 =11=2b+c, bce {19; 27; 35; 43; 51},
deci abc € {419; 427; 435; 443; 451}
Dacia =8 = 22=2b+c, bce {78; 86; 94}, deci abc e {878; 886; 894}
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