CENTRUL DE EXCELENTA, CLASA a VII-a,15.10.2005
-TRIUNGHIUL-
    1.   Notand a, b, c, p, ma,  mb , m c si P lungimile laturilor, semiperimetrul, lungimile
       medianelor si perimetrul unui triunghi, aratati:

                          (i)    ma< p  
                          (ii)   2ma< b+c

(iii)  p< ma+mb+mc<P
         Se mai cere sa se construiasca un triunghi cunoscand b, c, ma.

2. Se da un triunghi ABC si D un punct pe latura BC astfel incit 
[image: image1.wmf]CD

BC

.

      Sa se arate ca AD trece prin mijlocul medianei CE.

   3. Fie triunghiul ABC si M, N, P mijloacele laturilor [BC], [AC] respectiv [AB].

       Daca [BN]
[image: image2.wmf]Ç

[MP]={S} si [AM]
[image: image3.wmf]I

[NP]={T}, demonstrati ca:

a) NG=2 ∙GS;

     b) AM=6∙GT , unde G este centrul de greutate al triunghiului ABC.
4. In triunghiul ABC isoscel ( AB=AC ), m(
[image: image4.wmf]S

BAC )=200.Daca D este un punct al
    segmentului AB astfel incat AD=BC, aratati ca m(
[image: image5.wmf]S

BDC)=300.

5. Fie triunghiul isoscel ABC ( AB=AC ) in care m(
[image: image6.wmf]S

BAC)=200.Fie M un punct 

    pe latura AC astfel incit m(
[image: image7.wmf]S

ABM)=200 si N un punct pe latura AB astfel incat
     m(
[image: image8.wmf]S

ACN)=300 .Sa se afle m(
[image: image9.wmf]S

AMN).

6. Fie triunghiul ABC dreptunghic in A si pe laturile sale [AB] si [BC] punctele M
    respectiv N.Determinati pozitia celor doua puncte M si N astfel incit suma 

    CM+MN sa fie minima.

7. Fie triunghiul ABC. Din mijlocul M al laturii BC se duce MQ
[image: image10.wmf]^

AC, Q
[image: image11.wmf]Î

AC.

    Fie N punctul de intersectie al dreptei MQ cu inaltimea din A a triunghiului ABC.

    Daca 
[image: image12.wmf]S

MAN
[image: image13.wmf]este congruent cu 
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MAC sa se arate ca triunghiul NMC este

    isoscel si AM este paralela cu BN.

8. Fie triunghiul echilateral ABC; AB=AC=BC=a si punctele D si E situate pe 

    opusele semidreptelor (CB, respectiv (AC astfel incit CD=BC si EA=AC.
     Daca  AB∩ED={ F }, se cere:

     a) gasiti valoarea raportului 
[image: image15.wmf]EF

ED

;       b) exprimati AF in functie de a;

        c) stabiliti daca BF
[image: image16.wmf]^

ED.

    9.   Un triunghi este echilateral daca si numai daca are loc relatia

             
[image: image17.wmf]222

a+b+c3

abcabc

++++

=

, unde a, b, c sunt lungimile laturilor sale.
[image: image18.wmf]        

  10. In triunghiul ABC notam B1,B2,C1 si C2  picioarele perpendicularelor

        duse din punctul A pe bisectoarea interioara ,respectiv exterioara a unghiurilor

        B respectiv C ale triunghiului ABC. Demonstrati ca cele patru puncte (picioarele

        perpendicularelor) sunt coliniare.

  11. In triunghiul ABC cu AC<2 BC, segmentul BM este mediana, iar CN este

        bisectoare (M
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AC si N
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AB).Daca m(
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BMN)=m(
[image: image22.wmf]S

CNM)=300, aratati ca

        triunghiul ABC este echilateral.  
  12. Fiind dat un triunghi oarecare ABC sa se construiasca numai cu rigla si compasul

        ortocentrul sau.                                                           
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