[.S.J. Dambovta
OLIMPIADA DE MATEMATIC A
ETAPA LOCAL A-CLASA a Vll-a

SUBIECTUL |

1 10 _ 4,\/_6)2008
(5 _ 2\/_6) 2008 22009

a) Calculai: | (5+2/6)  +

b) Demonstra ca: |x+a| +|x—al= 2Ja[,(0)a,xOR si apoi deduce ci, dad
a,b0(0;+e), atunci|x +a|+|x+b|+|x—a| +|x-b 2 a+b, (D) xOR.
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SUBIECTUL I

Aflati ultimele 484 cifre ale nuanului N =1[20.[2008 1
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SUBIECTUL I

Fie BB' si CC' mediane in triunghiuABC, iar M,N puncte pe (BC) astfel incat
BM =MN =NC. Fie AM n CC'={P} si AN n BB'={Q}. Demonstra ci:

a) PQIIBC;

b) BC =5PQ.

SUBIECTUL IV

Fie trapezul ABCD,AB||CD , AB =3[CD, AC n BD ={O}. Prin O se duce
MN || AB,M O(AD),NO(BC),AN n DC ={E} si BM n CD ={F}.

a) Demonstrgca ABEF este paralelogram;
b) Daa trapezul este isoscel, atunci ABEF este dreptunghi
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NOTA: Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp delucru: 3 ore
Fiecare subiect este cotat cu 7 puncte



[.S.J. Dambovta
OLIMPIADA DE MATEMATIC A
ETAPA LOCAL A-CLASA a Vlll-a

SUBIECTUL |
Fie a,b,c numere naturale nenule. DM 0Q), atunci
bv2 +cy/3

a) a+b+c|a®+b*+c?
b) 2a+ 2b+c | 4* +c?

SUBIECTUL I

a) Determing numiarul intreg X, astfel incay/x* + x+10Q.
b) Fie a,b,c numere reale.
Demonstré ci max{ a’-bb*-cc? —a} < —211 daci si numai dagd a=b=c= %
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SUBIECTUL Il

a) Demonstraca (0)X,y>0,x<Vy, avem—— <Y deducgi ci dac a,b,c>0 si

1+x 1+y
b c
+

a<b+c atunci )
1+a 1+b 1+c

22 +v)?
b) Demonstraci (0)a,b>0si x,yOR avemx—+sz (x+)
a

a+b

apoi deducg ca

a? b’ c? d?
+ + + >

>16.
b-1 c-1 d-1 a-1

daa a,b,c,d >1, atunci
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SUBIECTUL IV

Fie ABCDA'B'C'D" un paralelipiped dreptunghic cdB =18cm, BC =60cm,
AA'=80cm si M mijlocul muchiei BB'. Determina:

a) Aria seg@unii determinate de planuA'DM 1in paralelipiped;

b) Cosinusul unghiului format de planetdé DM si ABC.

NOTA: Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp delucru: 3 ore
Fiecare subiect este cotat cu 7 puncte



