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Problema 1. Sǎ se determine numerele naturale distincte m, n, p astfel ı̂ncât
sǎ aibǎ loc relaţiile:

653 < 5m + 5n + 5p < 809.

G.M. nr. 9/2005

Problema 2. Fie mulţimile

A = {x |x = 3n + 1, n ∈ N};

B = {x |x = 7n + 6, n ∈ N};

C = {x |x = 2n + 1, n ∈ N, x ≤ 2010}.

i) Verificaţi cǎ A ∩ B = {x |x = 21k + 13, k ∈ N}.
ii) Calculaţi card(A ∩ B ∩ C).

∗ ∗ ∗

Problema 3. Considerǎm numerele:

A = 5m2+m + 9m2+m şi B = n8 + 2(15p2 + 1)

unde m,n, p sunt numere naturale nenule.
Arǎtaţi cǎ, pentru orice m,n, p ∈ N

∗, produsul A ·B nu este pǎtrat perfect.
∗ ∗ ∗

Problema 4. Arǎtaţi cǎ existǎ un singur numǎr A = xyz (scris ı̂n baza 10)
astfel ı̂ncât cifrele sale sunt nenule şi verificǎ relaţia:

49x + (188 + y)z = 1329.

Determinaţi cea mai micǎ valoare a numǎrului natural nenul k pentru care
A + A + ... + A
︸ ︷︷ ︸

de k ori

este pǎtrat perfect.

Christina Dan

Notă:

Timp de lucru: 3 ore;
Toate subiectele sunt obligatorii;
Fiecare subiect va fi notat cu puncte ı̂ntre 0 şi 7.


