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DIVIZIBILITATE

CLS A VI-A

1. a) Arătaţi că    7 + 72 + 73 + …… + 72004   este divizibil cu 19 .

    b) Arătaţi că    8 + 82 + 83 + …… + 82004   este divizibil cu 83 .

    c) Arătaţi că    3 + 32 + 33 + …… + 34n   este divizibil cu 120 ,    pt. n 
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2.  Determinaţi numerele naturale a şi b dacă :

a) ( a , b ) = 21  şi  a + b = 231

b) ( a , b ) = 28  şi  [ a , b ] = 980

c) ( a , b ) = 15  şi  a
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b = 4725

3. Să se arate că numărul divizorilor unui pătrat perfect este impar .

4. Dacă a , b , c  sunt cifre nenule în baza 10 şi 
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5. Să se afle numerele de forma 2m
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3n ,     m , n 
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 N  ,  care are exact 12 divizori naturali .

6. Să se afle cifrele distincte x şi y astfel încât 
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7. Arătaţi că dacă n şi n + 1  sunt numere prime 
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 n2n + ( n + 5 )n – nn  este prim .

8. Să se determine numerele prime a , b , c ştiind că 4a + 5b + 15c = 75 .

9. Să se determine numerele prime a , b , c ştiind că 2a + 3b + 4c = 32 .

10. Să se determine numerele prime a , b , c ştiind că a + b + c = 1998 şi b – c =42 .

11. Există numerele naturale x , y , z care satisfac x3 + y3 + z3 = x2 + y2 + z2 + 2005 ?

12. Arătaţi că oricare ar fi n 
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 N , n 
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  n4 – 9 nu este divizibil cu 5 .

13. Arătaţi că 
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  este ireductibilă .

14. Arătaţi că fracţia 
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15. Arătaţi că fracţia 
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16. Să se determine toate numerele naturale n şi p pentru care numerele p , p+3n ,  p+3n+1, p+3n+2, p+3n+3  sunt prime .

17. Arătaţi că 
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  nu poate fi pătrat perfect pentru n
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18. Determinaţi x 
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 N astfel ca 
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19. Arătaţi că 
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20. Să se determine n pentru care n + 1 , n + 5 , n + 7 , n + 11 , n + 13 , n + 17 , n + 23 sunt în acelaşi timp numere prime .

21. Aflaţi n 
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 N pentru care fiecare din n + 1 , n + 7 ,  n + 13 , n + 19 , n + 25 este prim .

22. Fie a , b 
[image: image27.wmf]Î

 N*  . Dacă a – b = par , arătaţi că n = 22a – 4b este divizibil cu 20 .
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