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Problema 1. a) S� se determine toate numerele naturale de forma ,abcd  divizibile cu 21, 

care sunt p�trate perfecte. 

                     b) S� se demonstreze c� 3 3 277777 22222 8< ⋅ . 
G.M. 2/2009 

Solu�ie:  

 a). 2 2 2 *Din  num�r p�trat perfect �i multiplu de 21, rezult� c� 3 7 ,  abcd abcd k k= ⋅ ⋅ ∈� .  

Se determin� valorile lui k  astfel încât num�rul 2 2 23 7 k⋅ ⋅  s� aib� patru cifre. Rezult� 

{ } { }2,3, 4 1764,3969,7056k abcd∈ � ∈ . 

b).  
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Problema 2. Fie mul�imile: 
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S� se calculeze:  �i A C B C∩ ∩ . 
Marcel Manea, profesor, Gala�i 

 

Solu�ie: Ultima cifr� a num�rului x , x A∈   poate fi 2 sau 7. 
              Ultima cifr� a num�rului z , z C∈ poate fi 0,1, 4,5,6 sau 9 . A�adar, A C∩ = ∅ . 

Observ�m c� 2 24000000 2000 ,  iar 4004001=2001= . Cum între dou� numere p�trate 
perfecte cu bazele numere naturale  consecutive, nu  mai exist� alte numere p�trate 

perfecte, rezult� c� { }22000B C∩ = . 

 
www.mategl.com 

 
 
 



cls.V 2 

Problema 3. S� se determine toate numerele naturale care împ�r�ite la 1000 dau câtul un 
num�r cub perfect, iar restul egal cu p�tratul câtului. 

G.M. 1/2009 

Solu�ie:Fie n num�rul c�utat, atunci 
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Problema 4. Suma a 12  numere naturale este 2010 . Împ�r�ind fiecare dintre aceste 

numere la num�rul natural *,  n n ∈� , ob�inem resturi egale cu 3 sau 4. Suma tuturor 

acestor resturi este egal� cu 41. 

a) Câte resturi, dintre cele 12, sunt egale cu 3 ? 
b) S� se determine cel mai mic num�r natural n care satisface condi�iile din enun�. 

Visilina Gui��, profesor, Gala�i 

Solu�ie: a)   Presupunem c� toate resturile sunt 3, atunci suma lor este 36. Diferen�a       

41-36=5 este determinat� de diferen�a resturilor 4-3=1.Rezult�  c� sunt 5 resturi egale cu 

4 �i 7 resturi egale cu 3. 

             b)  Fie numerele naturale 1 2 3 12, , ,...,a a a a  care satisfac condi�iile din problem�. 

Fie 1 2 3 12, , ,...,c c c c  câturile ob�inute prin  împ�r�irea numerelor 1 2 3 12, , ,...,a a a a  respectiv  

la n . 

1 1 2 2 3 3 4 4 5 5 6 6 7 7

8 8 9 9 10 10 10 11 12 12

Atunci :

3;  3;  3;  3;  3;  3;  3;

4; 4;  4;  4;  4,  4.

a n c a n c a n c a n c a n c a n c a n c

a n c a n c a n c a n c a n c n

= ⋅ + = ⋅ + = ⋅ + = ⋅ + = ⋅ + = ⋅ + = ⋅ +

= ⋅ + = ⋅ + = ⋅ + = ⋅ + = ⋅ + >

 Dar, 1 2 3 12... 2010a a a a+ + + + = .                                               

( ) ( )1 2 3 4 12 1 2 3 4 10Asadar,  ... 41 2010 ... 1969;

1969 11 179;

Dar 179  este num�r prim( nu se divide cu nici un num�r prim  mai mic decât 17).

Re zult� c� =11.
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