CLASA aV-a _ SOLUTI
SUBIECTUL 1
Solutie:
a) 8(3n+3m2+3n4)=8-3n(1+32+34) =8 3n91=3728=3(729 - 1) =3(36 - 1)....3p
b) 24-A+9=24-3- (1+32+34+ ... +32010)+9=8-9- (1+9+92+ . +91005+9=
8:9+8 92+8-93...+8-91006+9=(9-1)-9+(9-1)92+(9-1)- B+ ...+(9-1) 9106+9

=02-0+93-92+04-03+  + 01007 - 91006 + 9 = 91007 = (31007)2 patrat perfect. ............ dp
SUBIECTUL 2

Solutie:

a) NZ=2011N = N(N = 2011 oot 1p

Daca n este numar natural par, n = 2011, atunci produsul n(n - 2011) este numar natural par.
Daca n este numar natural impar, n = 2011, factorul n- 2011 este par si atunci produsul

n(n = 2011) este NUMAr NALUFAl PAF.......cceeererre e 2p
b) y2-3y=3303+ 22X y(y = 3) T 3303 + 2% e 1p
Avem y > 3 si cum produsul y(y — 3) este numar par, iar 3303 fiind impar, rezulta 2x este impar
ST A @ICT X = 0.ttt ettt et 2p

inlocuind x = 0 se obtine y(y - 3) = 3304, de unde y | 3304 siy - 3| 3304, rezultd y = 59.....1p.
Numerele sunt: x=0siy=39.

SUBIECTUL 3

Solutie:
a) m= abc - 100000 + abc - 10 + abc =100011- abc =37- 2703- abc :37................ 3p
b) n=300b+30c+3a+700c+70a+7b=73a+307b+730C.....ccccceoruiremrrirrerirrrrrrrrenne. 1p
Calculand 10- abC +n=1000a + 100b + 10c + 73a + 307b + 730c = 1073a + 407b + 740c =
37(298 + 11D+ 20C) = SM37....ceeeceeeeeeeeeeee ettt s 2p
Din 10- @DC +n= Ms7 si @DC 37, reZUE N 37 oo 1p
SUBIECTUL 4
Solutie:
a) 3103 =27- 3100 =(24 + 3)- 3100 = 24- 3100 + 3101 = (4- 3100)- 6 + 3101 ..o, 2p
Cum 3101< 4- 3100, rezultd catul este 6 sirestuleste 3101, 1p
b) 4- 3103+ 4 =108- 3100+ 4 = 108- 3100 + 112 - 108 = (3100 = 1)- 108 + 112. ...c0cvvvrrrerrrerereees 2p

Cum 112 < 310 - 1, rezulta catul este 108 sirestul este 112........ccoovveeciiiviicecces 2p



CLASA aVl-a  SOLUTH

1. Solutie:

Din egalitatea ultimelor doua rapoarte se obtine y2(z + 1) =2340........cc.cccceceevrerennnne, 1p
Cum 2340 = 22- 32- 5- 13 si y2 este un patrat perfect care divide pe 2340, rezulta

V{1, 2,3, B} et 2p
Pentruy =1 %= %, rezulta z =2339 si din egalitatea cu primul raport x =200... 1p
Pentruy =2 %= %, rezulta z =584 si cu primul raport x =300. ......cccoeeirrrrennn, 1p
Pentruy =3 %= %, rezulta z =259 si cu primul raport x =400. .........cccceervrnenn 1p
Pentruy =6 %= %, rezulta z =64 si cu primul raport X =700. ......ccceovvreiirrrennn, 1p

(x, y, 2) £{(200, 1, 2339), (300, 2, 584), (400, 3, 259), (700, 6, 64)}.
2. Solutie:
a) Fie a,a,...2,984 =2a984  unde @ = @,8,8;...8, ....ceovverrerereeeeeee e 1p

Avem 1000a + 984 = 948k, care se mai poate scrie 948a + 52a + 948 + 36 = 948k, de
aici se deduce 52a + 36 = 948p sau 13a + 9 = 237p, ecuatje care are o solutie pentru

P =381 =D 2p
Siatunci 54984 = 948- 58, constituie un exemplu de numar natural care se termina cu
984 si este divizibil CU 948............cooeeeeee e e 1p
b) Numarul 984 este divizibil CU 8,...........ceeeriieiicce s 1p
iar numerele naturale care se termina cu 948 nu sunt divizibile cu 8 .................... 1p
si atunci nu exista numere naturale care se termina cu 948 si sunt divizibile cu
084 ...ttt enas
3. Solutie:
a) m(<B0OC)=180° — m(<BOE) = M(XCOF) ......coevrerrrrrrrrrnns 1p
m(<AOD)= 180° - m(XAOE) - m(XDOF).........co.ceovrrrrrrrrrnen, 1p
m(%BOE) = m(<AOQE) si m(<COF) = m(%DOF)...........c.......... 1p
b) Daca se noteaza m(<AOB)=6x, m(xBOC)=m(<xAOD)=7x si
M(LCOD)A0X.. oo 1p
avem ecuatia 6x + 7x + 7x + 10x = 360°, de unde x =120............ 1p P
m(<AOB)=729, m(xBOC)=m(<AQD)=84° si m(<-COD)=120°.....1p F
m(<MON)=m(AOC) — m(<AOB) = m(%BOC) = 84°................ 1p
Solutie:
4. @) Demonstratie..........ccoouvreniiinieieeee 2p A
b) AABM=AACN(ULU), rezultd AM=AN (1)........ccco........ 1p
AACM=AABN(LUL), rezultd <AMC=<ANB (2)......cccccevevrrneee. 1p
Din (1) rezultd <AMN=<ANM si cu (2) se deduce <PMN=<PNM, B
de unde PM=PN (3)......ccccvimeiiiirec e, 1p
Din (1), (2), (3), rezulta AAMP=AANP(LUL) si atunci
<{MAP=<NAP, cum <BAM=<CAN se obtine <BAP=<CAP si deci P
[AP este bisectoarea unghiului BAC...........ccccovvvvceercrnnnnen, 2p




