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Clasa a V-a

Problema 1. Consideram fractiile

a+b b 4 a+1al
T v ar ey 1 99 o (a7 be N*)
7T 65 4 32
Determinati numerele a si b astfel incat printre aceste fractii numai o fractie
sa fie supraunitara si doar una echiunitara.

Problema 2. a) Demonstrati ca numarul 19", unde n este un numar natural
nenul, se poate scrie ca suma a trei patrate perfecte nenule.
b) Aratati ca numarul m = 111...1 3 este multiplu de 13. G.M. nr.6/2010

2011—ori

Problema 3. Pentru orice numar natural n vom nota cu D,, multimea divi-
zorilor sai §i cu M,, multimea multiplilor lui n.

Fie a si b doua numere naturale nenule astfel incat D, U M, = D, U M,.
Aratati ca a = b.

Problema 4. Se dau n numere naturale nenule, distincte, toate strict mai
mici decat 2n. Sa se demonstreze ca printre ele exista unul egal cu n sau doua
a caror suma este 2n.

Clasa a VI-a

Problema 1. O suma de bani se imparte la 3 persoane, invers proportional cu
3,4 si 5. O persoana constata ca primeste cu 260 de lei mai mult decat daca
aceeasi suma ar fi fost impartita astfel: prima persoana ar fi primit 45% din
suma, a doua 35% din suma4, iar a treia restul. Sa se determine suma totala
de bani si cat primeste fiecare persoana.

Problema 2. Aflati numerele naturale a si b, prime intre ele, astfel incat sa
fie indeplinite simultan conditiile:
1) (a,b) - [a,b] = 2P - 375" unde p,q,r sunt numere naturale nenule,
p<qg<r;
2) a- b are 60 de divizori intregi.
(GM 5/2010)

Problema 3. Sa se determine cate numere de forma abed verifica egalitatea
abcd — abd
abc
Problema 4. Fie ABC un triunghi si M € (BC). Consideram punctele P ¢
Int(ABC) 5i Q ¢ Int(ACB) astfel incat m(PBA) = m(ABM), [BP] = [BM],
m(@) = m(m), [CQ] = [CM]. Daca punctele P, A, ) sunt coliniare, sa

se determine masurile unghiurilor BAC si P/]\RQ

=d,a # 0 g sa se calculeze suma acestora.



