Clasa a VI-a

Problema 1.

Solutie: Fie S suma care se imparte, a, b, ¢ sumele primite si a’, ', ¢ sumele
pe care le-ar primi in cea de-a doua variantd. Avem S = a+b+c=d +b +¢,
%:%:%,deundea:%%S,b:%&c:%s.
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In cea de-a doua variants avem o’ = 425 — Q%S, yo= 399 — %S iar

d=58— %S— %S = %S = %S. Se observa ca a < d/,b < b,c > ¢,

deci ¢ +260 = ¢ < £S5+ 260 = 125 de unde obtinem S = 4700 lei. Astfel,
a = 2000 lei, b = 1500 lei si ¢ = 1200 lei.

Problema 2.

Solutie: Se stie ca (a,b) - [a,b] = a-b. Rezultd ca a-b=2P-39-5" iar din
formula ce da numarul divizorilor naturali avem (p+ 1)(¢ + 1)(r +1) =30 =
2:3:5. Cum 0 < p<gq<r, deducem ca p=1,¢=2,7r =4. Din (a,b) =1
rezultd variantele a = 1,b = 2-32-5% a = 2,b =32-5% a = 3%b = 2- 5%,
a=5%b=2-3?4i invers.

Problema 3.
Solutie: Relatia din enunt, este echivalenta cu abcO —ab0 = d-abe, de unde

rezultd ca u(d - ¢) = 0. Avem situatiile:
1) d = 0. Atunci abc0 = ab0 -imposibil;
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9 %+ 294 % -contradictie.
3) ¢ ,d = 2. Obtinem, printr-un calcul analog cu cel de mai sus ca

=5
2=d=9+ 2> -contradictie.
abd

4) ¢ = 0. Obtinem c& d = 9 iar ab poate fi oricare numar natural de dous
cifre, adicd ab € {10,11,...,99}. Deci avem 90 de numere abed cu proprietatea
din enunt.

Suma acestor numere este: S = 100- (104114 ... +99) 4+ 90 - 9 = 491310.

Problema 4.

Solutie: Din APBA = AMBA(LUL) deducem ca m(@) = m(m) =
o iar din AQCA = AMCA(LUL) rezulti ci m(QAC) = m(MAC) = B. Daca
P, A, @ sunt coliniare, atunci m(P/fE)) = 2a + 203 = 180°, deci o + 3 = 90°.
Astfel m(B/A\C') = 90°.

Fie PM N AB = {S} si QM N AC = {T}. Din APBS = AMBS(LUL)
rezulta ca m(@) = m(ﬁS\B) sl cum acestea sunt suplementare deducem
ca PM 1 AB. Analog se demonstreaza ca M@ 1 AC. Din PM 1 AB si
AC L AB rezulta ca AC || PM si cam MT L AC, deducem ca m(P/]\/EQ) =
m(MTA) = 90°.



