CARAS-SEVERIN  OLIMPIADA ]UDETEANA LA MATEMATICA 12.03.2011

CLASAAV-A

1.

a) Calculati cate numere naturale de trei cifre au proprietatea ca, prin impartire
la 19 saula 17, dau acelasi rest : 13.

b) Aratati ca nu exista niciun numar natural n pentru care numarul
B=9"+13" 417" este patrat perfect.

Se considera multimile 4 ={27,28,47} si B, ={6n+59%+13n+5}, unden
este un numar natural nenul.

a) Determinati multimea M = (B, NB, )U(A4ANB;).
b) Determinati numerele naturale n pentru care 4B, = @.

Se consider3 numarul N = aabb.
a) Determinati numarul perechilor (a,b) de numere naturale pentru care N este

divizibil cu 121.
b) Determinati numerele a si b pentru care N este patrat perfect.

Pe trei rafturi sunt, in total, 72 de carti. Un sfert din numarul cartilor de pe
primul raft se muta pe al doilea raft. Apoi, de pe al doilea raft se ia o treime
din numdrul cirtilor si se mutd pe cel de-al treilea raft. in acest fel, pe fiecare
raft avem acelasi numar de carti. Cate carti erau la inceput pe fiecare raft ?

CLASA A VI-A

1.

Pentru orice numere intregi n si p se noteazd A(n,p) =2n+3p+4 si B(n,p)=5n+6p+7.
a) Determinati numarul perechilor (n, p) de numere naturale pentru care A(n, p) = 2011.
b) Arstatica, dacs A(n, p) + B(n, p) este un numar divizibil cu 3, atunci A(n, p) si B(n, p)

sunt divizibile cu 3. B(l,n)
c) Determinati numerele intregi n pentru care m Z.

Se noteaza cu [OC bisectoarea unui unghi <40B .
Daca [OD este bisectoarea unghiului <4AOC, [OE este bisectoarea unghiului <BOD, [OF este

bisectoarea unghiului <4OE , iar m(<<DOF ) = 5°, calculati masura unghiului <4OB.
Supliment Gazeta Matematicd 1/2011, enunt modificat

Determinati numarul triunghiurilor care au, simultan, urmatoarele proprietati:

a) masurile unghiurilor sunt multipli de 15°.
b) unghiul format de doua bisectoare interioare are méasura egala cu 60°.

Se considera un dreptunghi ABCD si se noteaza cu M,N,P,Q mijloacele laturilor sale.
Se spune ca o multime de opt numere naturale este o multime geometricd daca are proprietatea (P) :
Asezand cele opt numere in varfurile si mijloacele laturilor dreptunghiului, obtinem ca fiecare numar
situat Tn mijlocul unei laturi este media aritmetica a numerelor situate in capetele laturii respective.
a) Aratatica H ={4,5,6,7,8,9,10,12} nu este o multime geometricd.

b) Dati un exemplu de multime geometricd, inlocuind unul dintre elementele multimii H cu un alt
numar natural. Gazeta Matematicd 2011, enunt modificat



