CLASA a VI-a
1.

Solutie. a) Orice numdr prim p >6 are u(p)e{;3;7;9}= u(p4) =1.Cu u(p) am notat ultima cifra a lui
p.

b) Daca p>6 si ¢g>6, atunci u(p4) :u(q4) =1 si u(p4 +q4) =2, deci relatia din enunt nu poate fi
adevarata. Deducem ci cel putin unul din numerele p sau g este mai mic decét 6.

Daci p=2= p*=16=16+4" =29186 = ¢* =29170 = nu exista p deoarece 29170:2 si 2917012*.
Dacid p=3= p*=81=81+¢* =29186 = ¢* =29105= nu existd p deoarece 291055 si 29105/5*.

Daci p=5= p*=625=625+¢" =29186 = ¢* =28561= ¢* =13* = ¢=13. Deci numerele cautate
sunt 5 si 13.

2.
Solufie. X 3y _ 4z :2x+3y+4z:1.
3y+4z 2x+4z 2x+3y 4x+6y+8z 2
2x :134x=3y+4z (1); 3y :l:>6y:2x+4z (2); 4z :l:>8z=2x+3y (3)
3y+4z 2 T 2x+4z 2 ' T 2x+3y 2 ' ’

Din (2)=4z=6y—2x si inlocuind in (1) obtinem 4x=3y+6y—2x=>6x=9y=2x=3y (4), care

inlocuitd in (3) ne conduce la 8z=3y+3y =8z=6y=4z=3y (5).Din (4) si (5)=>2x=4z=>x=2z.

Calculdm in functie de x siavem: (x+3y+2z)- l+—+— :(x+2x+x)~(l+i+lj=4x-i=10.
x 2x x 2x

3

Solugie. Din AABC, ACDA dreptunghice si [AB]=[CD] (ipotezd), [AC]=[AC](laturd comund) rezultd ci
AABC = ACDA(L.C.)= [BC]=[AD] (1), «BCA=<DAC si «BAC =<DCA. Atunci:

m(<«<DAB) = m(<DAC)+m(«<CAB) = m(<«DAC)+m(«<DCA)=90°.

Din AABC, ABAD dreptunghice si [BC ] = [AD] 1), [AB] = [AB] (laturd  comund)
— AABC = ABAD(C.C.) =

«BAC =<ABD . Dar m(«ABD)=60° si atunci m(<«BAC)=60°. Daci ACNBD={0},in AAOB avem:
m(LAOB) =180° —60° — 60° = 60° .
Din ABMA, ABMO dreptunghice si <BAM =<BOM (au masurile de 60°), [MB]=[MB](laturd comuna)
= ABMA = ABMO(C.U.) = <MBA = <MBO , dar [BM < Int(<ABD) = [BM este bisectoarea <ABD .

4

Solufie. a) Compardm APEC si AQEB unde avem: [PE]|=[EQ] (E mijloc [QP]), <PEC =< QEB (opuse la
varf) si [CE]=[EB] (E mijloc [BC]) rezultd c& APEC =AQEB(L.U.L.)= [PC|=[0B] si «PCE=<QBE
(D). Folosind @)
= m(<ABQ)+m(<BAC) = m(<XABC)+m(«CBQ) |+m(<BAC) = m(<ABC)+m(<BCA)+m(<BAC)=180°

2).
Deci unghiurile ABQ si BAC sunt suplementare.

b) Fie T mijlocul lui [MP] . Dar E mijlocul lui [BC] si atunci [TE] linie mijlocie in APMQ = TE || MQ .

Fie [AD] bisectoare in AABC = <«tBAD = <DAC .

Din [PC]=[0B] si [MB]=[PC|=[MB]=[BQ]= ABMQ este isoscel cu baza [MQ|=<BMQ =<BOM
3).

in ABMQ avem: m(<MBQ)+m(«<BQOM )+m(«<BMQ)=180°, unde tinind cont de relatiile (2) si (3) obtinem:

BAC
2-m(<«BMQ) =180° —m(<MBQ) =180° — m(<ABQ) = m(«BAC) = m(«BMQ) = @.
. m(<BAC) o
Cum si m(<«BAD) =T = <BMQ =<«BAD . Dar «<BMQ,<«BAD sunt unghiuri corespondente formate

de dreptele MQ si AD cu secanta AB si atunci obtinem MQ || AD . Din TE || MQ si MQ|| AD = TE || AD



