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Clasa a V-a

1.

Sa se determine multimile nevide A si B care verifica simultan conditiile:
i) AnB={2}.
ii) Cel mai mare element al multimii 4 U B este cel mult 6.

iii) Pentru orice a € 4, existd b € B, astfel incat a+ b este patrat perfect.
iv) Pentru orice b € B, existd a € A, astfel incit b —a este patrat perfect.
(Problema din Gazeta Matematica nr.12/2008)

Andrei poate manca o pizza in 30 minute, Alex in 15 minute, iar Adrian in 10 minute. In cét timp pot
manca cei trei bdieti impreuna 6 pizza? Justificati raspunsul dat.
a) Sdsearate ca suma a 7 numere naturale consecutive este divizibila cu 7;
b)  Sisearate ca dacd n este numar natural impar, atunci suma a n numere naturale consecutive

este divizibild cu 7.

Se considerd multimea M :{2"-3"| a,beN, aSlOO,bSlOO}.

a) Sase determine numdrul elementelor multimii M .
b) Sa se demonstreze ca orice submultime 4 a multimii M , cu 5 elemente contine cel putin doud
elemente distincte a caror produs este patrat perfect.

Clasa a VI-a

Se considerd un numar prim p >3.
a) Sase demonstreze ca restul impartirii lui p la 4 este 1 sau 3.

b) Sise demonstreze cd numarul ( p—1)( p+1) este divizibil cu 24.
(Problema din Gazeta Matematica nr.10/2008)

Se considerd un triunghi ABC sipunctul £ mijlocul segmentului [BC ] ,lar D, respectivF este
mijlocul segmentului [BE |, respectiv [ EC]. Pe semidreapta (AE se considerd punctul M astfel incét
[4AE]=[EM ]. Atunci:

a) Sisearatecd [AF|=[DM]. b) Sisearate ci CAF = BMD .

Se considera multimea M ={2-3"-5°| a,b,ceN, a<10,5<10,c¢<10

a) In cate zerouri se termini produsul numerelor din multimea M ?
b) Sa se demonstreze ca orice submultime 4 alui M , cu 9 elemente contine cel putin doud elemente
distincte a caror produs este patrat perfect.

J .

Se considera in plan 10 puncte diferite.

a) Care este numarul maxim de drepte distincte determinate de cele 10 puncte? Justificati raspunsul
dat.

b) Exista o pozitie a punctelor 1n plan astfel incat numarul de drepte distincte determinat de cele 10
puncte sa fie egal cu 447 Justificati raspunsul dat.



