Centrul zonal de excelenta al jud. Timis

Probleme selectate de prof. Ioan Stana

DIVIZIBILITATE

1. Sa se arate ca numarul  s=61 +62 +63 +... +6100 este divizibil cu 42.

2. Demonstrati ca numarul: a= 21 +22 +23 +...+22003 +22004  se divide cu 35.

3. Aratati ca numarul N=213 +223 +233 +243 +253 +... +21993 +22003,este divizibil cu 103.

4. Sa se arate ca numerele de forma 73k+2.113k+1.53k + 539 ;k
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IN, se divide cu 1078.

5. Aratati ca numarul a=22n+1.9n.7n+1 +28n.32n+1 – 4n.32n.7n este divizibil cu 4032, n
[image: image2.wmf]Î

IN*.

6. Demonstrati ca numarul a=49n.3n+1.34 + 72n+1.3n+1 + 72n.3n.20 este divizibil cu 3003, 
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IN* .

7. Sa se arate ca numarul a=340 – 240 se divide cu 5.

8. Sa se demonstreze ca numarul E=
[image: image5.wmf]abcd

+ 
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 se divide cu 11.

9. Demonstrati ca numarul A=22n+3.52n+1 – 1  se divide cu 3, pentru orice n
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IN si nu se divide cu 9 pentru orice n
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IN.

10. Dovediti ca numerele 
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 sunt divizibile cu 211, oricare ar fi cifrele a si b.
11. Gasiti numerele 
[image: image13.wmf]xy

 naturale nenule, stiind ca numarul 
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 – 9
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 este divizibil cu 7 sau 13.

12. Se da numarul natural de trei cifre 
[image: image16.wmf]abc

 si numerele naturale x, y, z. Se stie ca 
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 EMBED Equation.3  [image: image18.wmf],
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 si 5x – 12z=10y+
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 Sa se arate ca 
z3.(x-2y)
[image: image21.wmf]M

750.

13. Fie a si b numere naturale astfel incat 3a+ 4b se divide cu 7. Aratati ca 4a+ 3b se divide cu 7.

14. Se da numarul : A=(2n+1) (4n+1) (5n+3), n
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IN. Aratati ca A se divide la 3, pentru orice n 
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IN.

15. Stiind ca un numar natural prin impartirea la 95 da restul 71, sa se arate ca restul impartirii numarului la 19 este divizibil cu 7.

16. Sa se arate ca numerele naturale de forma 
[image: image24.wmf]abbab

 – 2b sunt divizibile cu 7.

17. Fie a,b,c
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IN* si A=3a+ 4b +5c, iar B=2a+ 5b+ 8c.

a) Calculati A+ 2B si 3A – B.

b) Daca A este divizibil cu 7,demonstrati ca B este divizibil cu 7.

     18. Fie A=x+5y+3z, B=3x+4y+z,  x,y,z
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IN*. Aratati ca daca A si B se                                                                                                                                                  divid cu 11 atunci z se divide cu 11.

     19. Cate numere de forma 
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abc

 sunt divizibile cu 4 si au proprietatea ca 
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 este patrat perfect.

     20. Aratati ca numarul 
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 EMBED Equation.3  [image: image30.wmf]4
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 este multiplu de 7.

                                     NUMERE PRIME

1. Determinati numerele prime a,b,c, in fiecare din cazurile

i) 3a +3b+ 4c=30

ii) 2a +3b +5c=31

iii) a+10b +12c=82

iv) 2a +3b +c =21

2. Aflati n
[image: image31.wmf]*
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Î

, astfel incat fiecare din numerele n, n+2, n+6, n+14, n+18 sa fie prim.

3. Sa se determine numarul prim p astfel incat numerele 2p+1, 3p+2, 4p+3, 6p+1 sa fie simultan prime.

4. Determinati numerele a,n
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IN* stiind ca a este numar prim si       
  a2n -4=3(4+42+43+...+41999).
5. Determinati numerele naturale a,b,c  stiind ca a este prim,  

 a+ b +c=82 si 3b+ c= 144.
6. Sa se determine numerele naturale a, b, c prime, distincte, astfel incat: 12 a+ 13b +14c=340.
7. Sa se determine numerele prime x,y,z,t care verifica relatia :
 x4+y3.z2.t =1481.
8. Aflati :

               a) n
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IN pentru care a=2n+1.3n + 22n.3n+1 + 4n+1.3n+2 este prim;

               b)  numerele prime a
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287, a=1 + p + p2 + p3+... +pn, unde p,n
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     9.  Determinati numerele prime a,b,c si cel mai mic numar natural de forma 
[image: image36.wmf]xxx

   astfel incat a5+ 3b + 15c =
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  .

   10.  Determinati numerele prime x,y,z stiind ca :

               2xz=(102- 24+1)y si x2- y3=z
11. Aflati numerele naturale prime a,b si c astfel incat sa aiba loc relatia 15bc+a=15b+1625.
12. Aflati numerele prime de forma 
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, stiind ca : a
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