Concursul de matematica al Revistei "Arhimede"
Ediţia I, Bucureşti, 13-14 Decembrie 2003
 
Clasa aVIII-a
 
 
I.  Fie a(R\Q şi b(R\Q astfel încât a+b(Q. Arătaţi că, oricare ar fi x(Q şi y(Q, x(y, avem a·x+b·y(R\Q.
 
II.  1) Arătaţi că, dacă a, b,c sunt numere reale, atunci a2+b2+b2 (a·b+b·c+c·a.
      2) Dacă x, y, z sunt numere reale pozitive astfel încât x2+y2+z2=2, determinaţi cea mai mică valoare a expresiei [image: image1].
 
III. Cubul ABCDA'B'C'D' are muchia de lungime a. Punctul M aparţine muchiei A'B' astfel încât distanţa de la C' la dreapta MB este egală cu [image: image2].
 
IV. ABCD este un tetraedru în care AB(BD şi AC(CD. E şi F sunt mijloacele muchiilor [AD] şi respectiv [BC]. Arătaţi că, dacă EF((BCD), atunci BD(CD.
 
 
 
Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare subiect se notează cu 0-7 puncte.
 


