Concursul de matematică al revistei Arhimede

Ediţia a II-a
Etapa zonală, 20-XI-2004

Clasa a VIII-a

1.
a)
Dacă x, y ( (0, +(), demonstraţi că 
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. Când are loc egalitatea?
(3p)


b)
Dacă x, y, z ( (0, +(), demonstraţi că: (x + 2y)(y + z)(z + 2x) > 16xyz.  
          (6p)

2.
Demonstraţi că:


a)
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, oricare ar fi p ( R.
 (4p)


b) 
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( R \ Q, unde S = 
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          (5p)

3.
Într-un cerc este înscris un patrulater ABCD. Ştiind că AB = BC = 1 cm, diago​na​lele AC şi BD sunt perpendiculare şi AC este număr întreg, se cere perimetrul patrulaterului ABCD.
(9p)

(Revista Arhimede)

4.
Fie V, A, B, C puncte necoplanare şi I1, I2, I3 centrele cercurilor înscrise în ∆VAB, ∆VBC, respectiv ∆VAC. Să se demonstreze că (I1I2I3) (( (ABC) dacă şi numai dacă 
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(9p)

Notă:
Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se notează de la 1 la 10 p.


Timp de lucru: 3 ore.
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