Concursul interjudeţean de matematică „UNIREA 2005”

Focşani, 29 ianuarie 2005

Clasa a VIII-a
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) Pe axa numerelor reale, de origine O, se consideră punctele A, B, şi C cu abscise numere întregi. Arătaţi că cel puţin o distanţă dintre două puncte ale mulţimii {O, A, B, C} este un multiplu de 3.
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)Fie  a, b 
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 R, a<b, astfel încât ( a ; b )
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Z=Ø. Dacă I = [ a-2005 ; b+2005 ], câte elemente are mulţimea I
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Z?Discuţie, în raport cu a şi b.

2)Fie xn=
[image: image6.wmf]n

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

1

11

10

+
[image: image7.wmf]n

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

+

1

11

10

, n
[image: image8.wmf]Î

N*.

a)Arătaţi că xn>2, oricare ar fi n.

b)Precizaţi x2 şi x4 în scrierea lor zecimală.

c)Determinaţi partea întreagă a lui x3.

3)În piramida regulată VABC se consideră următoarele puncte : O centrul bazei [ABC], M mijlocul  lui (BC), N mijlocul  lui (VA), H intersecţia dintre VO şi MN şi G intersecţia dintre  AH şi faţa [VBC].

a)Determinaţi valoarea raportului VH:HO şi arătaţi că G este centrul de greutate al feţei [VBC].

b)Dacă AG
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VB, arătaţi că VABC este tetraedru regulat 

O eventuală indicaţie pentru punctul a):Duceţi prin O paralele la dreptele MN şi AG.

4)Tetraedrul ABCD are toate muchiile de lungime 2.Determinaţi valorile extreme (cea minimă şi cea maximă) ale ariei  A a proiecţiei tetraedrului pe un plan 
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 care conţine  muchia [AB] şi nu conţine puncte interioare tetraedrului.

Precizare. Adoptaţi următoarele notaţii:O mijlocul lui (AB),M proiecţia lui C pe planul , N proiecţia lui D pe planul H proiecţia  lui C pe planul (ABD) şi consideraţi 0
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Probă elaborată de Corneliu Savu
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